
خدا نام به

۰۳ −۰۴ دوم نیمسال .....  ۲ عمومی ریاضی درس

ذره مسیر که دهید نشان باشند، عمود هم بر همواره متحرک ذره ͷی سرعت و موضع بردارهای اگر
دارد. قرار کره ͷی روی

سپس کنید، توصیف را r(t) = t cos ti + t sin tj + (٢π − t)k (٠ ≤ t ≤ ٢π) پارامتري خم
کنید. محاسبه را آن طول

بͽیرید. نظر در را c ≤ u ≤ d ،r = r٢(u) و a ≤ t ≤ b ،r = r١(t) پارامتری سازی دو C خم برای
و r١(a) = r٢(c) کنید فرض به علاوه، هستند. هم جهت و ͷی به ͷی دامنه شان در دو هر که کنید فرض

کنید: ثابت ͬ شود. م یافت یͺتا طور به u = u(t) ∈ [c, d] ،t ∈ [a, b] هر برای لذا، .r١(b) = r٢(d)∫ b
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است. پارامتری سازی نوع از مستقل خم طول که بͽیرید نتیجه و

که دهید نشان باشد. t ∈ [a, b] هر برای v(t) ناصفر و پیوسته سرعت داری خم که کنید فرض
تابع

s = g(t) =

∫ t

a

|v(u)|du

و است وارون پذیر درنتیجه و اکید صعودی [a, b] روی

t = g−١(s) ⇔ s = g(t).

کرد. پارامتری قوس طول حسب بر توان مͬ را خم که دهید نشان بنابراین،
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مقدسی رضا سید دکتر رنجبرمطلق، علیرضا دکتر رزوان، محمدرضا دکتر استاد:
دوم سری تمرین

تمرینات سرى  سوم ریاضی علوم دانشکده



۰۳ −۰۴ دوم نیمسال .....  ۲ عمومی ریاضی ۲درس از ۲ صفحه

r = sin t cos ti+ sin٢ tj+ cos tk,

بیابید. t = π/۴ (ii) و t = ٠ (i) نقاط در را

با است مساوی θ کلͬ نقطه در r = f(θ) مسطح قطبی نمودار انحنای که دهید نشان
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ذره تندی باشد، منفͬ) (یا مثبت متحرک ذره ͷی شتاب و سرعت نقطه ای حاصل ضرب اگر که دهید نشان
است. نزولͬ) (یا صعودی

مماس، قائم، قائم دوم یͺه و نیز انحنا و تاب منحنͬ




