
 به نام خدا 

شتم های سری هتمرین   

 

جز حل کنید.ز روش جزبه دوگانه داده شده را با استفاده ا هایالر. انتگ 1سوال  

∬ (4𝑥2𝑦3 − 4 + 5)𝑑𝐴
𝑥2+𝑦2≤1

 الف(   

∬ب(   (𝑥3 cos(𝑦2) + 3 sin 𝑦 − 𝜋)𝑑𝐴
|𝑥|+|𝑦|≤1

 

 

 جامد داده شده را بدست آورید.  حجم های زیرتمرین در  . 2سوال 

𝑧نمودار   زیر   الف( = 1 − 𝑥2   0و بالای ≤ 𝑥 ≤ 1, 0 ≤ 𝑥 ≤ 𝑦 

𝑧ب( زیر نمودار   = 1 − 𝑥2   و بالای نمودار𝑧 = 𝑥2. 

 

,𝑓(𝑥فرض کنید   آدامز(کتاب   828ص  29)تمرین  . 3سوال  𝑡)   و𝑓1(𝑥, 𝑡) احیه  سته روی ندو تابع پیو

𝑎مستطیلی   ≤ 𝑥 ≤ 𝑏   و𝑐 ≤ 𝑦 ≤ 𝑑  باشیم: باشند و داشته 

  𝑔(𝑥) = ∫ 𝑓(𝑥, 𝑡)𝑑𝑡
𝑑

𝑐
𝐺(𝑥)و    = ∫ 𝑓1(𝑥, 𝑡)𝑑𝑡

𝑑

𝑐
   

𝑔′(𝑥)نشان دهید   = 𝐺(𝑥)    برای𝑎 ≤ 𝑥 ≤ 𝑏  

 

𝐹′(𝑥)فرض کنید  آدامز( کتاب  828ص    30)سوال   . 4سوال = 𝑓(𝑥)   و𝐺′(𝑥) = 𝑔(𝑥)   روی بازه 

  𝑎 ≤ 𝑥 ≤ 𝑏   و𝑇 ی شکل به راس های  لثمث  ناحیه(𝑎, 𝑎)   و(𝑏, 𝑎) و(𝑏, 𝑏)  با محاسبه انتگرال  باشد ,

∬ 𝑓(𝑥)𝑔(𝑦)𝑑𝐴
𝑇

 در دوجهت نشان دهید:  

∫ 𝑓(𝑥)𝐺(𝑥)𝑑𝑥 = 𝐹(𝑏)𝐺(𝑏) − 𝐹(𝑎)𝐺(𝑎) −
𝑏

𝑎

∫ 𝑔(𝑦)𝐹(𝑦)𝑑𝑦
𝑏

𝑎

 



واگرا و در صورت همگرایی  زیر همگراست یا  مشخص کنید انتگرال  کتاب آدامز(  832ص  11سوال ) . 5سوال

 ن را مشخص کنید. آ مقدار 

   ∬ 𝑒−𝑥𝑦𝑑𝐴
𝑄

 (باشد.می  𝑥𝑦اول ناحیه  یک چهارم  𝑄که در آن  ) 

 

 مقدار واقعی انتگرال زیر را محاسبه کنید.  کتاب آدامز(  833ص    28سوال ) . 6سوال 

  ∬
𝑑𝐴

𝑥+𝑦𝐷
 (𝐷   زیر نمودار  ناحیه𝑦 =

1

𝑥
𝑥برای    ≥  ( باشد.می 1

 

,𝑎)فرض کنید نقطه   کتاب آدامز(  833ص   29)سوال  . 7سوال 𝑏)   یک نقطه درونی دامنه𝐷   باشد و بطوریکه

,𝑓(𝑥تابع   𝑦)  برای  اگره باشد. روی آن پیوست  ℎ2 + 𝑘2   به اندازه کافی کوچک مستطیل  𝑅ℎ,𝑘 های  اس با ر

(𝑎, 𝑏), (𝑎 + ℎ, 𝑏), (𝑎, 𝑏 + 𝑘), (𝑎 + ℎ, 𝑏 + 𝑘)   درون ناحیه𝐷 :بیفتد ثابت کنید 

lim
(ℎ,𝑘)→(0,0)

1

𝑘ℎ
∬ 𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑓(𝑎, 𝑏)

𝑅ℎ,𝑘

 

 

 های زیر را روی ناحیه انتگرال  کتاب آدامز(  842ص   10و  7)تمرین  . 8 سوال

  𝐷: 𝑥2 + 𝑦2 ≤ 𝑎2, 𝑥 ≥ 0, 𝑦 ≥  بدست آورید. 0

∬الف(   𝑦𝑑𝐴 

∬ب(  
2𝑥𝑦

𝑥2+𝑦2
𝑑𝐴 

 

 دوار وانه محدود شده توسط سه است( حجم ناحیه کتاب آدامز  842ص  25)تمرین  . 9سوال 

  𝑥2 + 𝑦2 = 𝑎2, 𝑥2 + 𝑧2 = 𝑎2   و𝑦2 + 𝑧2 = 𝑎2  ت آورید.را بدس 

 


