
٢ ریاض (٠٠ ‐ ٩٩ دوم (نیمسال چهارم سری تمرینات

یرید. ب نظر در زیر ضابطه با را 𝑓 ∶ 𝑅٢ → 𝑅 نگاشت . ١ سوال

𝑓(𝑥, 𝑦) =

⎧{{
⎨{{⎩

𝑠𝑖𝑛(𝑥) − 𝑠𝑖𝑛(𝑦)
𝑥 − 𝑦 𝑥 ≠ 𝑦

𝑐𝑜𝑠(𝑥) 𝑥 = 𝑦

باشد؟ م پیوسته 𝑓(𝑥, 𝑦) تابع نقاط چه در

(٠, ١) نقطه در را 𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑦𝑒−𝑥٢ تابع نمودار به قائم خط و مماس صفحه معادله . ٢ سوال

بیابید.

𝑧 = 𝑥۴ − ۴𝑥𝑦٣ + ۶𝑦٢ − ٢ معادله دارای رویه به متعلق نقاط همه مختصات الف) . ٣ سوال

باشد. م افق مماس صفحه دارای رویه این آنها در که بیابید را

بیابید. را 𝑧 = 𝑥𝑦𝑒−
(𝑥٢ + 𝑦٢)

٢ معادله به رویه بر مماس افق صفحات همه ب)

کنید: فرض . ۴ سوال

𝑓(𝑥, 𝑦) =

⎧{{
⎨{{⎩

𝑠𝑖𝑛(𝑥𝑦)
√𝑥٢ + 𝑦٢

(𝑥, 𝑦) ≠ (٠, ٠)

٠ (𝑥, 𝑦) = (٠, ٠)

گرادیان نقطه این در و کرده بررس مبدا نقطه در را جزیی مشتقات و پیوستگ وجود الف)

کنید. محاسبه را

است؟ پذیر مشتق مبدا در تابع آیا ب)



است. پیوسته (𝑎, 𝑏) در آنگاه باشد پذیر مشتق (𝑎, 𝑏) در 𝑓(𝑥, 𝑦) اگر کنید ثابت . ۵ سوال

٠ ≤ 𝑥٢ + 𝑦٢ < ١ قرص روی بر 𝑓(𝑥, 𝑦) متغیره دو مقدار حقیق تابع کنید فرض . ۶ سوال

رابطه در و باشد پذیر مشتق تابع قرص این بر 𝑓 کنید باشد.فرض شده تعریف

است. ثابت تابع قرص این روی 𝑓 دهید کند.نشان صدق قرص این روی ∇𝑓 = ٠

ضابطه با مبدأ از غیر نقاط در و صفر با برابر مبدأ در 𝑓 ∶ ℝ٢ → ℝ کنید فرض . ٧ سوال

ن لی نم باشد. پیوسته مبدأ در 𝑓 دهید نشان باشد. شده تعریف 𝑓(𝑥, 𝑦) = ٢𝑥𝑦
𝑥٢ + 𝑦٢

دارند. وجود مبدأ در 𝑓 جزئ مشتق های

و صفر با برابر مختصات مبدا در که باشد ℝ٢ روی مقدار حقیق تابع 𝑓 کنید فرض . ٨ سوال

محاسبه باشد.مطلوبست شده تعریف 𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥𝑦𝑥٢ − 𝑦٢

𝑥٢ + 𝑦٢ ضابطه با مبدا از غیر در

هستند؟ برابر مقدار دو این ,٠).آیا ٠) نقطه در 𝜕٢𝑓
𝜕𝑦𝜕𝑥 و 𝜕٢𝑓

𝜕𝑥𝜕𝑦

یرید. ب نظر در زیر ضابطه با را 𝑓 ∶ 𝑅٢ → 𝑅 نگاشت . ٩ سوال

𝑓(𝑥, 𝑦) =

⎧{{
⎨{{⎩

𝑒𝑥 − 𝑒𝑦

𝑥 − 𝑦 𝑥 ≠ 𝑦

𝑒𝑥 𝑥 = 𝑦

کنید. محاسبه را آن وجود، صورت در و است پذیر مشتق 𝑓(𝑥, 𝑦) تابع نقاط چه در

٢


