
تمارین ششم سری

٢ ͳعموم ͳریاض درس

٩٧ زمستان

خدا نام به

شود؟ تضمین زیر حد وجود تا کنند صدق باید ͳشرایط چه در 𝑝, 𝑛, 𝑚 ͳنامنف و ΀صحی اعداد (الف) ١ سوال

𝑙𝑖𝑚غ൬യ൭ػǫ۰غയ۰ػ
𝑥ൡ𝑦ൢ

(𝑥۲ + 𝑦۲)൤

باشد: داشته وجود زیر حد آنها ازای به که بیابید ͳقسم به را 𝑎, 𝑏, 𝑐 ͳحقیق های ثابت تمام (ب)

𝑙𝑖𝑚غ൬യ൭ػǫ۰غയ۰ػ
𝑥𝑦

𝑎𝑥۲ + 𝑏𝑥𝑦 + 𝑐𝑦۲

شود؟ پیوسته نقطه این در حاصل تاب΄ که نمود تعریف ͳقسم به (۰, ۰) نقطه در را زیر تاب΄ میتوان آیا ٢ سوال

𝑓(𝑥, 𝑦) = (𝑠𝑖𝑛𝑥)(𝑠𝑖𝑛۳𝑦)
۱ − 𝑐𝑜𝑠(𝑥۲ + 𝑦۲)

بیابید. را (۰, ۰) در تاب΄ مقدار امر این بودن مم΋ن صورت در

قلمرو تحدید از که باشد ای متغیره Έی تاب΄ 𝑓൦(𝑡) = 𝑓(𝑎 + 𝑡𝑢, 𝑏 + 𝑡𝑣) و ی΋ه برداری 𝑟 = 𝑢𝑖 + 𝑣𝑗 کنید فرض ٣ سوال

𝑓൦ تاب΄ 𝑟 ی΋ه بردار هر ازای به است.اگر آمده دست به 𝑟 بردار با موازی و (𝑎, 𝑏) از گذرنده راست خط نقاط به 𝑓(𝑥, 𝑦)

ͳΎپیوست (𝑎, 𝑏) در 𝑓 ͳΎپیوست آیا است؟برع΋س پیوسته (𝑎, 𝑏) در 𝑓 که گرفت نتیجه توان ͳم آیا باشد پیوسته 𝑡 = ۰ در

کند؟ ͳم تضمین 𝑡 = ۰ در را 𝑓൦

بصورت: را 𝑔, ℎ متغیره Έی تاب΄ هستند.دو مفروض آن قلمرو به متعلق (𝑎, 𝑏) نقطه و 𝑓(𝑥, 𝑦) تاب΄ ۴ سوال

𝑔(𝑥) = 𝑓(𝑥, 𝑏), ℎ(𝑦) = 𝑓(𝑎, 𝑦)

ͳم پیوسته (𝑎, 𝑏) در 𝑓 که گرفت نتیجه توان ͳم آیا باشند پیوسته 𝑦 = 𝑏 در ℎ و 𝑥 = 𝑎 در 𝑔 کنیم.اگر ͳم تعریف

دهد؟ ͳم نتیجه 𝑦 = 𝑏 و 𝑥 = 𝑎 در ترتیب به را ℎ و 𝑔 ͳΎپیوست (𝑎, 𝑏) در 𝑓 ͳΎپیوست آیا باشد؟برع΋س

بΎیرید: نظر در را زیر ضابطه با 𝑓 ∶ ℝ۳ → ℝ۳ تاب΄ ۵ سوال

𝑓(𝑥, 𝑦, 𝑧) = (𝑥 + 𝑦 + 𝑧 + 𝑥𝑦𝑧, 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 + 𝑐𝑜𝑠(𝑥𝑦𝑧), 𝑥 + 𝑦 + 𝑧 + 𝑒൬൭൮)



بیابید. مذکور نقطه در 𝑓 مشتق هسته و تصویر فضای برای پایه Έی و بیابید (۰, ۱, ۲) نقطه در را 𝑓 مشتق

رابطه دهید 𝑓(𝑥).𝑥∇.نشان = 𝑓(𝑥) باشیم داشته 𝑥 ∈ ℝൢ هر برای و باشد پذیر مشتق ͳتابع 𝑓 ∶ ℝൢ → ℝ کنید فرض ۶ سوال

هستیم. دارا 𝑥 ∈ ℝൢ هر برای و 𝑡 ͳحقیق عدد هر برای را 𝑓(𝑡𝑥) = 𝑡𝑓(𝑥)

بΎیرید. نظر در 𝑓(𝑥) = ||𝑥||۲ ضابطه با را 𝑓 ∶ ℝൢ → ℝ و 𝑛 ≥ ۳ کنید فرض ٧ سوال

باشد. واق΄ 𝑓 نمودار روی 𝑎 = 𝑘(𝑒۱ + ۲𝑒ൢ۱ق) + 𝑒۲ نقطه که بیابید ͳقسم به را 𝑘 ͳحقیق عدد (الف)

برای پایه Έی و آورید بدست 𝑎 نقطه در را 𝑓 نمودار بر مماس ابرصفحه معادله الف قسمت در آمده بدست 𝑘 ازای به (ب)

کنید. ͳمعرف صفحه آن

دارای رویه این آنها در که بیابید را 𝑧 = 𝑥۴ − ۴𝑥𝑦۳ + ۶𝑦۲ − ۲ معادله دارای رویه به متعلق نقاط همه مختصات (الف) ٨ سوال

باشد. ͳم ͳافق مماس صفحه

بیابید. را 𝑧 = 𝑥𝑦𝑒Ǌ
(𝑥۲ + 𝑦۲)

۲ معادله به رویه بر مماس ͳافق صفحات همه (ب)

شده تعریف 𝑓(𝑥, 𝑦) = ۲𝑥𝑦
𝑥۲ + 𝑦۲ ضابطه با مبدا از غیر نقاط در و صفر با برابر مبدا در 𝑓 ∶ ℝ۲ → ℝ کنید فرض (الف) ٩ سوال

دارند. وجود مبدا در 𝑓 ͳجزئ های مشتق باشد.لی΋ن ͳنم پیوسته مبدا در 𝑓 دهید باشد.نشان

است.نشان شده تعریف 𝑓(𝑥, 𝑦) = ۲𝑥۲𝑦
𝑥۴ + 𝑦۲ ضابطه با مبدا از غیر نقاط در و صفر با برابر مبدا در 𝑓 ∶ ℝ۲ → ℝ تاب΄ (ب)

چنین ازای دارد.به وجود 𝑟 راستای در 𝑓 ͳسوی مشتق 𝑟 = 𝑢𝑖 + 𝑣𝑗 ی΋ه بردار هر برای نیست.لی΋ن پیوسته مبدا در 𝑓 دهید

نمایید. ارائه 𝑟 راستای در 𝑓 ͳسوی مشتق آوردن بدست برای رابطه Έی ای شده بیان 𝑟

𝑃𝑄 خط پاره که بیابید ͳقسم به را رویه این از 𝑄 بΎیرید.نقاط نظر در را 𝑃 = (۱, ۱, ۱) نقطه و 𝑥۲ + 𝑦۲ − ۲𝑧۲ = ۱ رویه ١٠ سوال

باشد؟ ͳم طول کمترین دارای Έکدامی ͳهای خط پاره چنین بین باشد.در مماس رویه این بر 𝑄 نقطه در

٢


