
خدا نام به

۰۴ −۰۵ اول نیمسال .....  ۲ عمومی ریاضی درس
احمدزاده هانی دکتر قاجار، سحر دکتر استاد:

دهم سری تمرین
ریاضی علوم دانشکده

بیابید.✓ را z = ۲(x۲ + y۲ − ۱) و z = ۱۰ − x۲ − y۲ پارابولوئیدهای بین ناحیه حجم .۱

دارد قرار −x ≤ y ≤
√

۳x داخل در و ،z = ۱ − x۲ − y۲ پارابولوئید زیر ،xy صفحه ی بالای که ناحیه ای حجم .۲
کنید. محاسبه را

کنید.✓ پیدا را ناحیه حجم x۲

a۲ +
y۲

b۲ +
z۲

c۲ = ۱ بیضی گون درون و ،y = x و y = ۰ صفحات بین اول، اُکتان در .۳

بیابید. را z = c و z = −c صفحات و x۲

a۲ +
y۲

b۲ − z۲

c۲ = ۱ هایپربولوئید توسط شده محدود ناحیه حجم .۴

بیابید:✓ را سه گانه انتگرال ∫∫∫مقدار
R

(x۲ + y۲ + z۲) dV,

شرایط: با است استوانه ای R آن در که

۰ ≤ x۲ + y۲ ≤ a۲, ۰ ≤ z ≤ h.

بیابید: را زیر انتگرال مقدار .۵∫∫∫
R

z dV,

شده: تعریف زیر صورت به R ناحیه ی آن در که

x۲ + y۲ ≤ z ≤
√

۲ − x۲ − y۲.

است:✓ زیر صورت به کروی مختصات در لاپلاس معادله که دهید نشان .۶

∂۲u
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۲
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∂R
+

cotϕ
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+

۱
R۲

∂۲u

∂ϕ۲ +
۱

R۲ sin۲ ϕ

∂۲u

∂θ۲ = ۰.

باشد: زیر سطح دو بین محصور صلب ناحیۀ دو از کوچکتر D کنید فرض .۷

z =
x۲ + y۲

a
, x۲ + y۲ + z۲ = ۶a۲,

بیابید:✓ را زیر مقدار است. مثبت ثابت یک a آن در ∫∫∫که
D

(x۲ + y۲) dV.



۰۴ −۰۵ اول نیمسال .....  ۲ عمومی ریاضی ۲درس از ۲ صفحه

کنید: استفاده دوگانه انتگرال های از ،۱۲ تا ۸ تمرین های در مشخص شده سطوح مساحت محاسبه ی برای

دارد.✓ قرار x۲ + y۲ = ۱ استوانه ی درون که z = ۲x+ ۲y صفحه ی از بخشی .۸

✓ z =
√

a۲ − x۲ − y۲ نیم کره ی .۹

اول) (اکتانت فضا اول ربع در z = ۱ − x۲ − y۲ سهمی وار .۱۰

دارد. قرار (۰,۰), (۰,۱), (۱,۱) رأس های با مثلثی بالای که z = y۲ سطح از بخشی .۱۱

✓ دارد. قرار ۰ ≤ x ≤ ۲, ۰ ≤ y ≤ x ناحیه ی بالای که x۲ + z۲ = ۴ استوانه ای سطح از بخشی .۱۲

دارند، قرار یکسان عمودی استوانه ی یک درون که z = x۲ + y۲ و z = ۲xy سطوح از بخش هایی که دهید نشان .۱۳
هستند.✓ مساوی مساحت دارای

می شوند. حل شده ✓زده قرمز تیک آنها جلوی که سوالاتی فقط تمرین، حل کلاس در توجه:


