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پایان ترم آزمون

دقیقه ٢١٠ آزمون: زمان رنجبر دکتر و رزوان، دکتر ، خانه دان دکتر ، جمال دکتر مدرسین:

١ سوال

کنید. محاسبه را زیر انتگرال های

،
∫

dx
sin۴ x+cos۴ x

نمره) ۵) آ)

.
∫∞
٠

dx
(١+x٢)٣

نمره) ۵) ب)

٢ سوال

a) کنید محاسبه را م شود توصیف زیر معادلات توسط که سه بعدی ء ش حجم و سطح نمره) ١٠)
است). مثبت ثابت

x٢ + y٢ ≤ a٢, y٢ + z٢ ≤ a٢.

٣ سوال

یرید. ب نظر در را
∑∞

n=١
(−١)n+١

٣n−٢ x٣n−٢ توان سری

راست؟ هم سری ،x از مقادیری چه ازای به نمره) ۵) آ)

کنید. محاسبه مقدمات نگاشت های حسب بر را سری نمره) ۵) ب)

کنید. محاسبه را
∑∞

n=١
(−١)n+١

٣n−٢ مقدار نمره) ٢) ج)

۴ سوال

یرید. ب نظر در را Sn آن جزئ مجموع و S =
∑∞

n=١
١
n٢ سری

١



پایان ترم آزمون

دهید نشان نمره) ۵) آ)

Sn +

∫ ∞

n+١

dx

x٢
< S < Sn +

∫ ∞

n

dx

x٢
.

٣−١٠ از خطا شود، استفاده n ≥ N برای Sn از S به جای اگر که بیابید را N بهترین نمره) ٣) ب)
باشد. نابیشتر

که بیابید طوری را N شود، استفاده Sn + ١
٢

(∫∞
n

dx
x٢

+
∫∞
n+١

dx
x٢

)
از S جای به اگر نمره) ٢) ج)

باشد. نابیشتر ٣−١٠ از خطا n ≥ N برای

۵ سوال

است. مثبت صحیح عدد n که کنید، محاسبه (٠, ١] بازه روی را |xn lnx| مطلق ماکزیمم نمره) ۵) آ)

بجای را
∫ ١
٠ lnx

∑n
k=١

xk

k!
dx استفاده از حاصل خطای تیلور، قضیه از استفاده با نمره) ۵) ∫ب) ١

٠
(ex − ١) ln xdx

است. مثبت صحیح عدد n که کنید، محاسبه

کنید. محاسبه ١٠−۴ تقریب با را
∫ ١
٠ (e

x − ١) ln xdx انتگرال نمره) ٣) ج)

۶ سوال

دهید نشان ریمان انتگرال تکنی های از استفاده با باشد. مثبت عددی p کنید فرض نمره) ١٠)

lim
n→∞

∑n
k=١ k

p

np+١ =
١

p+ ١
.

٧ سوال

دقیق شرح (با باشد را هم
∫ ١
٠

dx
sin(xp)

ناسره انتگرال که بیابید چنان را p مثبت اعداد تمام نمره) ١٠)
محاسبات).

٢


